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Nome: =
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Atencao: . =
3
1 - Leia os enunciados com atencéo! 7}
2 - Justifique cuidadosamente todas as suas afirmagodes.
Nota
3 - Boa prova!

1. (2,5) Use o principio de indugédo para provar que:

(@) Sea,b € Zsao taisque 0 < a < bentdo 0 < a" < b" para todo inteiro n > 1.
(b) Para todo inteiro n > 1 vale que (21)! < 22” (n!)>2.
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2. (2,5) Prove que:

-A-

(a) A soma dos cubos de trés inteiros positivos consecutivos é sempre divisivel por

9.
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2. (2,5) Prove que:

(a) A soma dos cubos de trés inteiros positivos consecutivos é sempre divisivel por
9.

(b) 17(2%% +322).
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3. (2,0

(a) Determine inteiros a e b tais que @ — b = 537 e o quociente e o resto da divisdo de
a por b sejam respectivamente 5 e 29.

(b) Determine inteiros x e y tais que 35x + 117y = mdc(35,117).
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3. 2,0
543
(a) Determine inteiros a e b com a — b — 643 e o quociente e o resto da divisdo de a
por b sejam respectivamente J e 18.

(b) Determine inteiros r e s tais que 46r + 119s = mdc(46, 119).
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N 4. (3,0 T Be

(a) Sejam a e b inteiros primos entre si. Mostre que mdc(a® + ab+b%,a+b) = 1.
a® =1
; s ]
para todo inteiro n > 1. Conclua que (a — 1)? I(a 1) se, e somente se (a — 1)|n.

(b) Seja a # 1 um ntmero inteiro. Mostre que mdc

,a—l) = mdc(a—1,n), |
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